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Resumo

Espacgos Vetoriais Isomorfos
SejaV = P; = {at3 + bt? + ct +d|a,b,c,d € R} e B = {vy,v,,v3,v,} uma base de P;.

Entdo, 3 v € P;|v = a,v; + a,v, + azv3 + auv, € 3w € Py|lw = byvy + byv, + byvg + by,

E os componentes dos vetores formam quadruplas pertencentes ao R*, ou seja,
(ay,az,a3,a,), (by, by, b3, by) € R,

Sendo a soma dos dois vetores igual a:

v+w=(a,vq + a,v, + azvs + a,v,) + (byvy + byv, + b3vs + bvy)
= (a; + by)vy + (ay + by)v, + (az + b3)vs + (ay + by)vy

E a multiplicagao por escalar:
av = aaq v, + aa,v, + aazvs + aa,vy = a,(avy) + a,(avy) + az(avs) + a,(avy)

E possivel concluir que:

vg+wp=W+w)zeavg = (av)g

Portanto, é possivel dizer que os espagos P; e R* sdo isomorfos, pois a soma e a multiplicagédo por escalar
estdo definidas nos dois espagos e dim(P3) = dim(R*).

Teorema: Dois espacgos vetoriais U e V de dimenséo finita sdo isomorfos se, e somente se,

|[dim(U) = dim(V)|

Ex.1: dim(M(2,2)) = dim(P5) = dim(R*) = 4, logo sdo espagos vetoriais isomorfos.
Ex. 2: dim(M(3,1)) = dim(R®) = 3, logo sdo espagos vetoriais isomorfos.

Ex. 3: dim(M(5,1)) = dim(P,) = 5, logo sdo espacos vetoriais isomorfos.
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