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Resumo 

 

Espaços Vetoriais Isomorfos 

Seja 𝑽 = ℙ3 = {𝑎𝑡3 + 𝑏𝑡2 + 𝑐𝑡 + 𝑑|𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 ∈ ℝ} e 𝐵 = {𝒗𝟏, 𝒗𝟐, 𝒗𝟑, 𝒗𝟒} uma base de ℙ3. 

 

Então, ∃ 𝒗 ∈ ℙ3|𝒗 = 𝑎1𝒗𝟏 + 𝑎2𝒗𝟐 + 𝑎3𝒗𝟑 + 𝑎4𝒗𝟒 e ∃ 𝒘 ∈ ℙ3|𝒘 = 𝑏1𝒗𝟏 + 𝑏2𝒗𝟐 + 𝑏3𝒗𝟑 + 𝑏4𝒗𝟒 

 

E os componentes dos vetores formam quádruplas pertencentes ao ℝ4, ou seja, 

(𝑎1, 𝑎2, 𝑎3, 𝑎4), (𝑏1, 𝑏2, 𝑏3, 𝑏4) ∈ ℝ4. 

 

Sendo a soma dos dois vetores igual a: 

 

𝒗 + 𝒘 = (𝑎1𝒗𝟏 + 𝑎2𝒗𝟐 + 𝑎3𝒗𝟑 + 𝑎4𝒗𝟒) + (𝑏1𝒗𝟏 + 𝑏2𝒗𝟐 + 𝑏3𝒗𝟑 + 𝑏4𝒗𝟒) 

𝒗 + 𝒘 = (𝑎1 + 𝑏1)𝒗𝟏 + (𝑎2 + 𝑏2)𝒗𝟐 + (𝑎3 + 𝑏3)𝒗𝟑 + (𝑎4 + 𝑏4)𝒗𝟒 

 

E a multiplicação por escalar: 

 

𝛼𝒗 = 𝛼𝑎1𝒗𝟏 + 𝛼𝑎2𝒗𝟐 + 𝛼𝑎3𝒗𝟑 + 𝛼𝑎4𝒗𝟒 = 𝑎1(𝛼𝒗𝟏) + 𝑎2(𝛼𝒗𝟐) + 𝑎3(𝛼𝒗𝟑) + 𝑎4(𝛼𝒗𝟒) 

 

É possível concluir que: 

𝒗𝑩 + 𝒘𝑩 = (𝒗 + 𝒘)𝐵 e 𝛼𝒗𝑩 = (𝛼𝒗)𝐵 

 

Portanto, é possível dizer que os espaços ℙ3 e ℝ4 são isomorfos, pois a soma e a multiplicação por escalar 

estão definidas nos dois espaços e dim(ℙ3) = dim(ℝ4). 

 

 

Teorema: Dois espaços vetoriais 𝑼 e 𝑽 de dimensão finita são isomorfos se, e somente se, 

 

dim(𝑼) = dim(𝑽)  

 

Ex.1: dim(𝑀(2,2)) = dim(ℙ3) = dim(ℝ4) = 4, logo são espaços vetoriais isomorfos. 

 

Ex. 2: dim(𝑀(3,1)) = dim(ℝ3) = 3, logo são espaços vetoriais isomorfos. 

 

Ex. 3: dim(𝑀(5,1)) = dim(ℙ4) = 5, logo são espaços vetoriais isomorfos. 


